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О Б О Б Щ Е Н И Е  Л Е М М Ы  Х О Ф Ф М А Н А  И ЕЕ П Р И Л О Ж Е Н И Я  

Д .Е . Б ереж нов, О .Ф . Борисенко, Л .И . М инченко
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В нашем докладе известная лемма Хоффмана [1] обобщается на случай зависящих 
от параметра многогранных множеств, и на основании данного обобщения доказыва­
ется свойство частичной устойчивости [2-4] для задачи двухуровневого программи­
рования.

Пусть х Е Мп, у G Шт. Рассмотрим многозначное отображение G, определяемое 
условием G(x) =  у G 3Rm | (£\у) +  ai{x ) ^  0, г =  где £г G М,7г, а г(х) —
непрерывные функции при г =  1,.. ., s.

Л емма. Для многозначного отображения G существуют число М  =  const > 0. 
такое, что для любого вектора v G Мш и любого х G dom G справедливо неравенство 
d(v, G(x))  <  М  max{0, (£\ v) +  a.i(x) | г =  1, . . . ,  s}.

Рассмотрим задачу двухуровневого программирования (BLP) минимизации функ­
ции F(x, у) на множестве решений задачи нижнего уровня

f (x ,  у) -> min, hi{x,y) 4: 0, i =  l, . . . , s ,
У

при дополнительных ограничениях gj(x) ^ 0, j  — 1 , . . . .  р, где функции F(x ,y  . 
f (x , y ) ,  gj(x), hi(x,y)  предполагаются непрерывно дифференцируемыми.

Как известно [3, 4], одним из основных подходов к решению задачи (BLP) явля­
ется переход к эквивалентной одноуровневой задаче: F ( x , y ) —> min, f ( x , y ) ^  <£>(i)
hi(x, у) ^  0, г =  1, . . . ,  s, gj(x) < 0 ,  j  =  1, . . .  ,p, где сp(x) — функция оптимального
значения задачи нижнего уровня.

Теорема. Пусть F(x ,y )  липшицева, f ( x , y ) =  (£°,у) +  с*о(ж), hi(x,y) =  (£\у) — 
Л-oii{x) при i — 1 , . . . ,  s. Тогда для любого решения (х° , у °) задачи (BLP) найдется 
число /.I >  0, такое, что это решение будет глобальным решением задачи

F(x, у) +  p.(f(x, у) -  <р(х)) -> min, 

h i ( x , y ) ^ 0 ,  i — 1, . . . ,  s, gj(x) ^  0, j  =  l , . . . , p .
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Многие из моделей современных технологических процессов описываются гибрид­
ными системами, в связи с чем оказываются актуальными новые методы исследования
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